A 61-a OLIMPIADA DE MATEMATICA A REPUBLICII MOLDOVA
Chisinau, 3-6 martie, 2017
Clasa a X-a, ziua intai

Problema 10.1. Fie polinomul P(X)=aX?+bX +c, unde a,b,ceR, a=#0 si x, x, radicinile
acestui polinom. Sa se arate cd daca a se afla intre ¢ si b—c, atunci in intervalul (—1, l) se poate
contine cel mult una dintre aceste radacini.

Problema 10.2. Se considera functia strict monotond f : R — R . Sa se determine toate functiile
g:R— R, astfel incat

f(g(x+2017))> f(x)> f(g(x)+2017), (V)xeR.

Problema 10.3. Fie P un punct, situat in interiorul unui triunghi ABC, astfel incat /CAP= ~ZCBP .

Fie D mijlocul laturii AB,iar M si N proiectiile punctului P pe laturile BC si AC, respectiv. Sa

se demonstreze ca DM = DN .
Problema 10.4. Sa se determine toate numere naturale nenule n, pentru care numarul

S,=1.C;,+2-C2 +3-CJ +...+n-CJ,
este un patrat perfect mai mic decat 1 000 000.

Timp alocat — 4 ore astronomice

Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte
MULT SUCCES!

61-a MATEMATHYECKAS OAUMITHAA PECIIYBAHKH MOAOBA
Kumnnués, 3-6 mapra, 2017r.
X-#1 kjacc, nmepBbId JeHb

3agava 10.1. /lTan MHOTOYJICH P(X): aX?+bX +c,rme a,b,ceR, a#0 u X;, X, = KOPHH 3TOTO
MHorowteHa. [Tokaszare, 4To ecnmm @ HaxoauTcs Mexay C U b—cC, To mHTEpBaNy (—1, 1) MOXET
NpUHAJIeKATh He 00JIee YeM OJIMH U3 ITUX KOPHEH.

3agaua 10.2. /lana ctporo moHotoHHas ¢yHkius f:R — R. Haiitn Bce pynkmun g:R —> R,
TaKUX 4TO

f(g(x+2017))> f(x)> f(g(x)+2017), (V)xeR.

3agaya 10.3. Ilycte P — TOuka, pacnonoxeHHas BHyTpu TpeyronbHuka ABC, Ttak uro

ZCAP= /CBP. Ilycts D cepenuna croporst AB,a M u N npoekimu touku P Ha croponst BC

u AC, cootBerctBenHo. [lokasats, uto DM = DN .
3amauva 10.4. Haiitu Bce HaTypasibHbIe HEHYJICBBIC YHCIIA N, TSI KOTOPBIX YKCIIO

S,=1.C; +2-C2 +3-CJ +..+n-C}

ecTh TO4HbIHN KBajpat, merbire 1 000 000.

BpeM}Z BblNOJIHEHUA — 4d0mp0HOMquCKMX yaca

IIpasunvroe pewenue kaxcooii 3a0a4u oyeHugaemcs 8 7 6aunos
KEJIAEM YCIIEXOB!



