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Solutii

7.5. Fie p € N* numarul de numere scrise pe un rand. Deoarece 100 se afla pe randul din mijloc, deducem
ca numarul de randuri este impar. Fie 2n + 1 numarul de randuri, cu n € N*. Astfel n-p = 93.
Analizam cazurile:

a)n =1, p = 93. Rezulta ca in tabel sunt 93 - 3 = 279 numere;

b) n = 3, p = 31. Rezulta ca in tabel sunt 31 - 7 = 217 numere;

c)n = 31, p = 3. Rezulta ca in tabel sunt 3 - 63 = 189 numere, deci tabelul nu contine numarul 193 -
imposibil;

d) n =93, p = 1. Rezulta ca in tabel sunt 187 - 1 = 187 numere, imposibil din acelasi motiv.

Astfel, in tabel sunt scrise 279 sau 217 numere.

Raspuns: 217 sau 279 numere.

7.6. m(4ABC) = 75°, deci 44BD = 4ADB,

de unde rezulta ca triunghiul ADB este isoscel, D

cu AD = AB (1). Cum unghiul AEB este

exterior triunghiului ECB, m(4AEB) = 15° +

30° = 45°. Obtinem ca triunghiul AEB este

dreptunghic isoscel, deci AE = AB (2). Din

(1) si (2) deducem ca AE = AD, deci A E C
triunghiul AED este isoscel.

Dar cum m(8DAE) = 90° — 30° = 60°, triunghiul este echilateral, deci DE = AB.

7.7. Evident ca numerele 1000..003 si 3000...001 sunt rasturnate unul ceilulalt. Vom demonstra ca si
— —
2017-ori 2017-ori

patratele lor sunt rasturnate unul ceilulalt. Avem:

100..03% = (102918 + 3)2 = 10*%36 + 6- 10218 +9=100..04+600..0+9=100..0600...09.
2017 4036 2018 2017 2017

300..01%2=(3-10%°18+1)2=9-10%%%% +6-10%°18+1=900..0+600..0+1=900..0600..01.
—— —— N—— —— N——
2017 4036 2018 2017 2017

Astfel numerele 1 000 ...00 3 si 3000 ...00 1 sunt “patrate rasturnate”.
— —
2017-ori 2017-ori

2016 _ 2017 _ 2018 - a+b _a+c _b+c
a+b a+c b+c 2016 2017 2018
ultimele trei egalititi prin scddere parte cu parte, obtinem b—a=k,c—b=k, c—a=2k. Inlocuind in
2(b—a)®+4(c—b)?+3(c —a)? =288, obtinem 2k’ +4k*+12k* =288 <>18k* =288 <= k* =16 =
k=4. Pentru k=4 avem a+b=38064, a+c=8068, b+c=8072. Din ultimele trei egalitati prin adunare lor,
obtinem 2(a+b+c)=24204=a+b+c=12102. Din a+b+c=12102 si a+b=8064, a-+c=8068,
b+c =8072 rezulta a =4030, b =4034, c = 4038.

7.8. Din =k = a+b=2016k, a+c=2017k, b+c=2018k. Din

Rdaspuns: a=4030, b =4034, c =4038.
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Subiectul 7.5.

Deduce ca numarul de randuri este Un NUMAT IMPAT .....oecvveviieriierieeiienieeite e eieeeeeereesreereesaaeebeessneenseens 1p.
Obtine egalitatea n - p = 93, unde p — NUMArU] de COLOANE .........ccvviiiieieieieic e 2p.
Analizeaza cazul m = 1, p = 93 $i 0btine 279 08 NUMETE.......cceiiiiiiirierie s 1p.
Analizeaza cazul n = 3, p = 31 $i 0btine 217 A8 NUMETE.......ccciiiiiiiiierie et 1p.
Analizeaza cazul n = 31, p = 3 si obtine 189 de numere ceea ce este impoSibil...........ccccocevvniiiiniinnnne, 1p.
Analizeaza cazul n = 93, p = 1 si obtine 187 de numere ceea ce este impoSibil...........cccccocvvniiiiniinnnne, 1p.

Subiectul 7.6.

Obtine £4ABD = £ADB, de unde rezulta ca triunghiul ADB este iS0Scel, CU AD = AB.....ccccceovvviviennnnn. 2p.
Obtine ca triunghiul AEB este dreptunghic iSOSCel, deCi AE = AB ...t 2p.
Deduce ca triunghiul AED €St ISOSCEL.......cuveiiiiiiiie ittt re e reente e reenas 1p.
Deduce ca triunghiul AED este eChilateral..............ccooviiiiiiiie e 1p.
DEAUCE CA DE = AB..cooeoi ettt ettt e bt e bt e e e R b e e e e R b e e e b b e e e bb e e e bt e e et b e e e be e e enbeeennnee e s 1p.

Subiectul 7.7.

Scrie 100 ...03% = (102018 4 3) 2 ettt ettt ettt ettt 1p.
2017
Scrie (102018 4 3)2 = 104030 4 6 - 102018 - 9.ttt 1p.
Obtine 100...03% = (102918 + 3)2 = 10936 + 6-102°1® + 9 =100..0600...09....ccc0rerirrrerrrrnene, 1p.
2017 2017 2017
SCrie 300 ...012 = (B3 102018 4 1) 2 ettt 1p.
2017
Scrie (3 10%%18 4 1)2 = 9+ 10%030 £ 6 102018 4 L. 1p.
Obtine 300..01% = (3-10%°18 + 1)2 =9-10%%3¢ + 6-10%2°8 + 1=900...0600...0 1...c.ceeo......... 1p.
2017 2017 2017
Deduce ca numerele 1000 ...00 3 si 3000 ...00 1 sunt “patrate rasturnate”............c..ccoevevenveniieercnnnne 1p.
2017-ori 2017-ori

Subiectul 7.8.

Obtine a+b=2016k, a+C=2017K, D+C=20L8K.......ccecceriririiririeiieie et 1p.
Obtine b—a =K, C—D =K, Cm8=2K. e 1p.

ODBEINE K = 4. 2p.
OBHNE @ D 4 € = 121021 ..o esee s es s en s ses e enee e 2p.

Obtine a=4030, D =4034, C=4038. ......cccoeirieieeiieeie ettt se e bt be e ee e sreeareenreeas 1p.





