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 SOLUTII 

                                                                                                        

8.1. Demonstrați că dacă Ryx ,  și 03312222  yxyx , atunci yx  . 

 

Soluţia_I:   Adunăm în  ambele părți ale egalității x4  și scădem în  ambele părți ale egalității y4 ,  obținem  

 )443341242( 22 yxyyxxyx )(43382( 22 yxyxyx  ) . 

Evidențiem pătrați perfecți  )(416)168()12( 22 yxyyxx   obținem 

)(416)4()1( 22 yxyx  . 

  Cum 016)4()1( 22  yx  rezultă că 0)(4  yx  adică  yx  . 

 

Soluţia_II:      Dacă  yx   obținem   )03310()033122( 2222 yyyyyyy  

)08)5(()082510( 2222  yyyyy  contradicție deoarece 

08)5( 22  yy . 

   Dacă  yx   obținem  0 xy  și  3312222 yxyx  

08)(2)5(8)(22510 2222  xyyxxyyyx . 

      Deci,  rămâne unica posibilitate yx  . 

 

8.2. Dacă dcba ,,,  sunt numere reale pozitive astfel încât 2ab  și  27cd ,  aflați valoarea minimă a 

expresiei  )4)(3)(2)(1(  dcbaE . 

 

Soluţie:    Avem  dcdccddc 34391234)4)(3(  . 

  Din inegalitatea mediilor 362712212234234  cddcdc . 

Deci,  753639)4)(3(  dc ,  cu egalitate dacă   
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Tot din inegalitatea mediilor 82422224)2)(1(  abbababa , cu egalitate dacă  

,2,1  ba care satisfac condiția 2ab . 

 

Astfel,  obținem  600758)4)(3)(2)(1(  dcbaE  și această valoare se atinge  pentru  

)27(6,
2

9
),2(,2,1  cddcabba .   

 

Deci, minimul expresiei E  este  600 .   

 

 

 

 



8.3. În triunghiul ABC  cu 
90)(  Am  construim bisectoarea CD  a unghiului )(, ABDACB   și 

CDECDBE  , . Știind că DECD  2 , aflați măsurile unghiurilor ascuțite ale triunghiului  ABC .  

Soluţie:           

 Fie nBDmADxCDxDE  ,,2, . Din teorema 

bisectoarei myACnyBCy
m

AC

n

BC
 ,: . 

CADBED  ~  (UU)  
22

2
xmn

m

x

x

n
  și  

 :)()()( EBDmBCEmACDm  .. 

 DACBEC  ~  (UU)  
22 6

3

2
xmny

my

x

x

ny
  . Din 

(2) și (3) 32  y . 

 

 

 

Din ABC prin aplicarea teoremei Pitagora  

obținem  2222222222 )()()()()( ymnnmymnnmynymnm  

 mnnmmnnm 224)(3)(  . Din (2) xm . 

Din DAC  
 30)( ,60)(30)(

2

1
 BmCmDCAmDCAD .  

 

8.4. Determinați toate funcțiile RRgf :, , știind că 
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Soluţie:  Fie  Rxxxg
x
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,6)2()
2

3
( . Schimbăm aici x  cu 52 x . Avem   

112)72()4(  xxgxf .  

Cum 
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xgxf , prin scădere obținem  
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Notăm  72  xt , atunci  
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Atunci din (1) și (2) obținem 
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Notăm  4 xt , atunci  
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Bareme oficiale de evaluare a problemelor 

 
 

 

8.1. Demonstrați că dacă Ryx ,  și 03312222  yxyx , atunci yx  . 

 
Rezolvare  cu  barem de evaluare 

Pasul 

 

Etape ale rezolvării Punctaj 

acordat 

 

1. 

 

 

Obține relația   4)6()1( 22  yx  

 

1 punct 

 

2. 

 

 

Concluzia că   
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1 punct 

 

3. 

 

 

Scrie   










4)6(4
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2
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yy
  cu  concluzia că  ]4,8[ y  

 

 

 

2 puncte 

 

4. 

 

Scrie   










4)1(3

4)1(1

2

2

xx

xx
  cu  concluzia că  ]3,1[x  

 

 

 

2 puncte 

 

5. 

 

 

Din   3.  și   4.  rezultă  yx   

 

 

1 punct 

 Punctaj total 7 puncte 

 

 

Remarcă: Oricare altă rezolvare corectă se apreciază cu 7 puncte. 

 

 

 

8.2.  Dacă dcba ,,,  sunt numere reale pozitive astfel încât 2ab  și  27cd ,  aflați valoarea 

minimă a expresiei  )4)(3)(2)(1(  dcbaE . 

 
Rezolvare  cu  barem de evaluare 

Pasul 

 

Etape ale rezolvării Punctaj 

acordat 

 

1. 

 

 

A aplicat 2ab   și a obținut baba  24)2)(1(   

 

1 punct 

 

2. 

 

A aplicat 27cd   și a obținut dcdc 3439)4)(3(    

 

 

1 punct 

   



 
Remarcă:   Oricare altă rezolvare corectă se apreciază cu 7  puncte 

 

 

 

 

8.3. În triunghiul ABC  cu 
90)(  Am  construim bisectoarea CD  a unghiului 

)(, ABDACB   și CDECDBE  , . Știind că DECD  2 , aflați măsurile unghiurilor 

ascuțite ale triunghiului  ABC . 

 
Rezolvare  cu  barem de evaluare 

Pasul 

 

Etape ale rezolvării Punctaj 

acordat 

 

1. 

 

 

Aplică  teorema bisectoarei  şi scrie  myACnyBCy
m

AC

n

BC
 ,:  

 

 

1 punct 

 

2. 

 

Scrie  CADBED  ~  (UU)  22
2

xmn
m

x

x

n
  și  

 :)()()( EBDmBCEmACDm  . 

 

1 punct 

 

3. 

 

Obţine   DACBEC  ~  (UU)  22 6
3

2
xmny

my

x

x

ny
  . Din (2) și (3) 

.32  y  

 

 

2 puncte 

 

4. 

 

 

Din ABC  Teorema Pitagora  

 2222222222 )()()()()( ymnnmymnnmynymnm

 

 mnnmmnnm 224)(3)(  . Din (2) xm . 

 

 

2 puncte 

3. 

 
  A aplicat inegalitatea  mediilor pentru  :)2)(1(  ba    

  84424222)2)(1(  abbaba  

 

1 punct 

 

4. 

 

 

A aplicat inegalitatea  mediilor pentru  :)4)(3(  dc    

  7536392712239342393439)4)(3(  dcdccc  

 

 

1 punct 

 

5. 

 

 

A obținut  600758 E  

 

 

1 punct 

 

6. 

 

A dedus că valoarea minimă se  obține pentru 1a    și  2b  

 

 

1 punct 

 

7. 

 

 

A dedus că valoarea minimă se  obține pentru 5,4c    și  6d  

 

 

1 punct 

 Punctaj total  7 puncte 



 

5. 

 

 

DAC
 30)( ,60)(30)(

2

1
 BmCmDCAmDCAD .  

 

 

1 punct 

 Punctaj total  7 puncte 

 

                   
 

Remarcă: Oricare altă rezolvare corectă se apreciază cu 7 puncte. 

 

 

 

 

 

 

8.4. Determinați toate funcțiile RRgf :, , știind că 
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x
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3
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x
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Rezolvare  cu  barem de evaluare 

Pasul 

 

Etape ale rezolvării Punctaj 

acordat 

 

1. 

 

 

Schimbă  x  cu 52 x .  

 

1 punct 

 

2. 

 

Obține   112)72()4(  xxgxf .  

 

 

1 punct 

 

3. 

 

 

 Obține  
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1 punct 

 

4. 

 

 

Obţine  
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2 puncte 

 

5. 

 

 

Obține 
2

41

2

7
)4(  xxf .  

 

 

1 punct 

 

6. 

 

 

Obține  
2

13

2

7
)(  xxf  

 

 

1 punct 

 Punctaj total  7 puncte 

 
 

Remarcă:  Oricare altă rezolvare corectă se apreciază cu 7 puncte. 

 


