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Clasa a VIII-a, ziua a doua 
 

SOLUŢIILE PROBLEMELOR 
 

Problema 8.5. Determinați toate valorile întregi  a  pentru care ecuația    are soluții întregi. 
 

   Soluție. Fie  ,   - soluțiile ecuației din enunț. Atunci   + , =  (relațiile lui Viete)  

. Analizăm expresia  : 

  =  +  +  +  =  +  +  = .      

,    ⇒   ,   și cum   =    ⇒       sau  

.  

   În primul caz  obținem    și      , iar în celălalt  ,     . Valorile  

obținute pentru  sunt soluții ale inecuației  . 

   Răspuns: .           
 

Problema 8.6. Fie    și    astfel încât   +   . Demonstrați cã   

pot fi lungimile laturilor unui triunghi. 
 

   Soluție. Pentru   și    avem: 

 +      ⇔    –  +  –     ⇔   

 =        ⇔    = 0   ⇔   .            

   , ,   și     ⇔   ,    ⇔    +   , adevãrat, 

deoarece   +    +   .         

 2) , ,   și    ⇔  ,   ⇔  , adevãrat.  

 3) , ,   și    ⇔  ,    ⇔  , adevãrat.  
 

Problema 8.7. Fie , astfel încât  . Arãtați cã:    . 

   Soluție. În condițiile din enunț, expresia   poate fi scrisă :   =  . 

În continuare:  =  +  +  .         

Notăm  = ,  = ,  = ,   ⇒   = 1.       

Inegalitatea devine   .              



Dar   =     (s-a aplicat inegalitatea dintre media geometrică și media 

aritmetică pentru două numere pozitive diferite:   ) . Analog    

,    .  Adunăm membru cu membru ultimile trei inegalități și obținem: 

   +  +   .           

  Eegalitate nu poate fi. În caz contrar obținem  ,   și     sau prin adunare 

membru cu membru   – fals.        

 

Problema 8.8. Punctul de intersecție al înălțimilor unui triunghi ascuțitunghic este egal depărtat de 

mijloacele laturilor lui. Demonstrați, că triunghiul este echilateral. 
 

   Soluție.  1)  Fie  punctul de intersecție al înălțimilor triunghiului   

(ortocentrul),  – înălțime a triunghiului, iar    și   mijloacele 

laturilor , corespunzător    (vezi desenul alăturat).      

  2)  Fie .  

  3)   – linie mijlocie a triunghiului            

  4)   – înălțime a triunghiului      . 

  5)  Din  și                 -  înălțime a triunghiului 

.       

  6)  Triunghiul    este isoscel și    -  înălțime       – 

bisectoare.        

  7)  Δ   (LUL)              .      

  8)  Analog arătăm că . Deci triunghiul    este echilateral.    

 


