A 63-a OLIMPIADA DE MATEMATICA A REPUBLICII MOLDOV A
Chisindau, 01 martie 2019 — 04 martie 2019

Prima zi, 2 martie 2019. Clasa a Vlll-a
Barem de evaluare

8.1 Determinati toate numerele naturale de forma abcd care sunt divizibile cu 3 si satisfac simultan
conditiile: a+b+d =11, a+c+d =12, b+c+d =10.

Etape ale rezolvarii cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat
1 A dedus, ca suma tuturor cifrelor se divide cu 3: (a+b+c+d):3sica: (a+b+c):3 | 1punct
2 A dedus, cad:3 si ca d este cifra impara, deci d e{3; 9} 2 puncte
3 Pentru d=3 a dedus, ca c=4 1 punct
4 | Pentru d=3 si c=4 a dedus, ci b=3 si a=5 si abcd =5343 1 punct
5 Folosind ipoteza a dedus ca pentru d=9 se obtine ¢ =1 1 punct
6 | Folosind ipoteza a dedus cd b =0 si a = 2si a determinat numarul abcd = 2019 1 punct
Punctaj total | 7 puncte
Remarca: Oricare alta rezolvare corecta se apreciaza cu 7 puncte.
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8.2 . Demonstrati cd numarul A = 2%920 4 210134 210102508 4 g e divide (se imparte) la numirul
B — 21010 _ 2505 +1
Etape ale rezolvarii cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat
1 | Agrupat termenii lui A: A= (2%9%° 42" 4+ 1) 4+ (2'°° - 2°% 1. 8) 1 punct
2 A obtinut A= (27°%°42.2"1°41-2'%) 4 8. (2"~ 2°® 41) 2 puncte
3 | Aobtinut A= (2% +1)% —(25%)2 +8. (21710 —25%° 17) 1 punct
4 | A descompus A in factori si a obtinut A = (2'°1°—25%% 1.1).(2'91° 4+ 25%° 1. 9) 2 puncte
5 | A concluzionat A=B-(2"°°+2°*+9) = A:B 1 punct
Punctaj total | 7 puncte

Remarca: Oricare alta rezolvare corecta se apreciaza cu 7 puncte.
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8.3 Este dat triunghiul dreptunghic 4BC cu m(£A) =90°. Bisectoarea unghiului ABC intersecteaza
mediatoarea laturii [AC] in punctul D, situat in exteriorul triunghiului ABC. Demonstrati ca ABDC este
dreptunghic.

Etape ale rezolvarii cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat
1 Desen corect 1 punct
2 Folosind definitia mediatoarei DM a laturii [AC] a concluzionat, ca AM=MC si 1 punct
DM L AC
3 | A demonstrat, ca m(£CMO) =90"si DM || ABsau MO||AB. 1 punct
4 A aplicat teorema luiThales si a dedus, ca punctul O este mijlocul segmentului 2 puncte
(ipotenuzei) [BC] (sau a argumentat, ca [MO] este linie mijlocie in ABAC)
5 A demonstrat, ca ABOD este isoscel cu BO=DO 1 punct
6 A demonstrat, cai ABDC este dreptunghic in D 1 punct
Punctaj total | 7 puncte
Remarca: Oricare alta rezolvare corecta se apreciaza cu 7 puncte.
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8.4 Aflati toate perechile de numere reale (X, y) care satisfac egalitatea
13(x* + y?) = 4(6xy + 40x —35y —125).
Etape ale rezolvarii cu barem de evaluare
Pasul Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat
A scris egalitatea 13x* +13y? — 24xy —160x +140y + 500 = 0 1 punct
A grupat termenii §i a obtinut 1 punct
4x* +9y* +100—12xy — 40X + 60y + 9x* +4y* + 400 —12xy —120x +80y =0
3 A reprezentat membrul stdng ca suma a doua patrate: 2 puncte
(2x—3y—10)* +(3x—2y—20)* =0
4 A obtinut sistemul de ecuatii 1 punct
5 A rezolvat sistemul de ecuatii, a obtinut X=8 §1 y=2 si a scris raspunsul corect: 2 puncte
(x, ¥)=(8, 2)
Punctaj total | 7 puncte

Remarca: Oricare alta rezolvare corecta se apreciaza cu 7 puncte.




