
A 63-a OLIMPIADĂ DE MATEMATICĂ A REPUBLICII MOLDOVA   

Chișinău, 01 martie 2019 – 04 martie 2019 

Prima zi, 2 martie 2019.  Clasa a VIII–a 
 

Soluţia problemei 8.1 
 

8.1. Determinați toate  numerele naturale de forma abcd  care sunt divizibile cu 3 și satisfac simultan 

condițiile: 10,12,11  dcbdcadba . 

Soluţie:  

1)  Deoarece 3abcd deducem, că suma tuturor cifrelor se divide cu 3: 3)( dcba   

2) Prin adunare membru cu membru a celor trei egalități din enunț obținem: 333222  dcba   

 dcba 333)(2   )11(3)(2 dcba                                                                           (1) 

Din (1) avem 3)( cba   

3) Din 11 dba obținem dba  11                                                                                      (2) 

Din (1) și (2) obținem )11(32)(2 dcba   )11(32)11(2 dcd   dc 112   


2

11 d
c


    (3)  și deci d este cifră impară.  

Dar 3)( cba   și 3)( dcba   3d  }9;3{d , deoarece d este cifră impară. 

3) Fie 3d  4
2

311



c  4c .  

Dar din ipoteză avem 123412  adca  5a . 

Din 10 dcb (din ipoteză)  31034  bb  5343abcd  

4) Fie 9d  1
2

911



c  1c .  

Dar din ipoteză avem 121912  adca  2a . 

Din 10 dcb (din ipoteză)  01091  bb  2019abcd  

Răspuns: }2019;5343{abcd . 
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Soluţia problemei 8.2 
 

8.2. Demonstrați că numărul 92222 508101010132020 A  se divide (se împarte)  la numărul 

122 5051010 B . 

Soluţie:  

Grupăm termenii lui A: )822()122( 508101310102020 A  sau  

182828)21222( 5051010101010102020 A  

Transformăm A : )122(8)21222( 5051010101010102020 A . De unde rezultă, că 

)122(8)2()12( 5051010250521010 A sau )122(8)212()212( 505101050510105051010 A

 )922()122( 50510105051010 A . 

Am obținut, că )922( 5051010  BA , de unde avem: BABA  )922( 5051010
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Soluţia problemei 8.3 
 

8.3. Este dat triunghiul dreptunghic АВС cu 90)( Am . Bisectoarea unghiului ABC intersectează 

mediatoarea laturii ][AC  în punctul D, situat în exteriorul triunghiului АВС. Demonstrați că BDC este 

dreptunghic. 

Soluţie:  

Deoarece DM este mediatoarea  

laturii ][AC  avem AM=MC și ACDM  . 

Deoarece ACDM  și ACAB   rezultă, că  

ABDM || . Și deci și MO||AB.  

Deoarece  MO||AB, conform teoremei  

reciproce  a lui Thales (sau teoremei reciproce  

despre linia mijlocie a unui triunghi) avem: 

 

1
1

1


OB

CO

MA

CM
CO=OBO – mijlocul segmentului [BC] și [DO] este mediană în BCD . 

Deoarece BE[ este bisectoarea ABC , rezultă, că OBDABE  . 

Deoarece DO||AB rezultă, că BDOABD  (ca unghiuri alterne interne). Rezultă, că BDOOBD   și 

deci OBD este isoscel cu baza [BD]. Deci OD=OB=OC.   

Am obținut, că mediana [OD] este jumătate din ipotenuza [BC], adică BDC este dreptunghic în D. 
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Soluţia problemei 8.4 
 

8.4 Aflați toate perechile de numere reale (x, y) care satisfac egalitatea 

)12535406(4)(13 22  yxxyyx .  

Soluţie:  

Transformăm egalitatea din enunț:  

                                

040010080601204012129494 2222  yyxxxyxyyyxx  

 0)400801201249()60401210094( 2222  yxxyyxyxxyyx  

0)2023()1032( 22  yxyx  

Obținem sistemul: 









02023

01032

yx

yx
, de unde se obține soluția x=8 şi y=2, deci unica pereche este  (x, y)=(8, 2). 

Răspuns: (x, y)=(8, 2). 

 


