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A 63-a OLIMPIADĂ DE MATEMATICĂ A REPUBLICII MOLDOVA   

Chișinău, 01 martie 2019 – 04 martie 2019 

Ziua a doua, 3 martie 2019,  Clasa a VIII–a  

Soluţii 

8.5.  Aflați numerele naturale nenule        , știind că   
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Soluţie: Deoarece         numere naturale nenule avem:  

         ⇒  
 

    
      ⇒             ⇒     *     +. 

      ⇒   
 

    
  

 

  
   ⇔              ⇔     = 

  

  
   și     . 

      ⇒   
 

    
  

 

 
  ⇔             ⇔     =     și     .  Argumentarea pentru 

valoarea lui   : 
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Răspuns:     ,   =   ,    . 

 

8.6.  Fie funcția        ,  ( )      ,       . Dacă       sunt numere naturale 

distincte astfel încât 

       ,  ( )   ( )     ( )      și   ( )   ( )     ( )    ,  calculați   
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Răspuns: 1 
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8.7.  Fie triunghiul isoscel       (     ), în care sunt 

construite înălțimea   ,   (  ),  și perpendiculara    la 

latura laterală   ,   (  )  Punctul     este mijlocul 

segmentului    . Demonstrați, că       . 

   Soluție.  Fie   mijlocul segmentului   , atunci ,  - este 

linie mijlocie în triunghiul      ⇒       .  

   Vom demonstra că      . Fie       * +.  

              (    )   ⇒              (după două 

laturi proporționale și unghiurile dintre ele congruente)   ⇒   

∠    ∠   . 

   Fie  (∠   )     atunci   (∠   )         și deoarece   (∠   )      ⇒   

 (∠   )       ⇒       . 

 

8.8.  Fie         numere reale pozitive astfel încât         . Demonstrați inegalitatea 

√     √     √       . 

   Aflați numerele         pentru care are loc egalitatea. 

Soluţie: 

        =  (     ) +    = (   )(   ). Analog      = (   )(   ) și      = 

(   )(   ). Atunci: √     √     √       √(   )(   ) + √(   )(   ) 

+ √(   )(   )    
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   Egalitatea are loc dacă  {
       
       
       

   ⇔          Luând în considerație că  

         obținem         
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