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Solutii
> x> —2x
10.1. Rezolvatiin [I ecuatia 2020° ** + =1
2020°
> x> —2x
Solutie: 1) Dacd x> —2x <0, atunci 2020" ~>* <2020° =1 si TR 0. Prin urmare
o, X —2x ) ) ..
2020° * + <1, deci ecuatia nu are solutii 1n acest caz.

2020°

2
x°—=2x

2) Daci x* —2x >0, atunci 2020° 2" >2020° =1 si 20207 > 0. Prin urmare

X

X =2x

2020° 2 +
2

>1, deci ecuatia nu are solutii in acest caz.

X

Ul x . e .
3) Dacd x* —2x =0, adica { 5 atunci ecuatia initiald se verifica.
X

Raspuns: S = {0; 2} .

10.2. Determinati cea mai mare valoare posibild a raportului dintre suma cifrelor unui numar de
patru cifre si insusi numarul.

Solutie: Fie abcd un numar de patru cifre. Atunci

abcd B 1000a +100b+10c+d _1+999a+99b+9c
a+b+c+d a+b+c+d a+b+c+d
abed 9994 +99b +9c¢

a+b+c+d a+b+c+9

999(a+b+c+9)—9000-990c—-999-9 9006 +990c +999-9
+ =1+999 - .

a+b+c+9 a+b+c+9

Deoarece a>1, obtinem — 2451000 2000+990c+999-9

a+b+c+d b+c+10

900(b+c+10)+90c—9:1000_900_ 90c -9 100 90c -9

b+c+10 b+c+10  b+c+10

Deoarece b >0, obtinem _ abed >100— 20c=9 =100—- 20(c+10) =909 =

a+b+c+d c+10 c+10

Deoarece d <9, obtinem

=1

=1000—

909 909
=10+ .
c+10 c+10

abced 210+@=1099.
a+b+c+d 19 19
a+b+c+d < 19

abcd 1099

=100-90+

Deoarece ¢ <9, obtinem

1
Prin urmare , deci cea mai mare valoare este ﬁ pentru numarul 1099.

Raspuns: 1 .
1099



10.3. In interiorul triunghiului isoscel 4BC (AC =BC ) cu m(l C ) =80" este situat punctul P
astfel incat m(£ PAB) =30 si m(£PBA)=10". Determinati masura in grade a unghiului CPB.

. C
Solutie: In 1 ABC m(£ A)=m(£LB) = w =50, deci

m(£PBD)=50"-10" =40".

Z BPD - exterior UABP = m(£ BPD)=30"+10" =40,
prin urmare [JPBD - isoscel = PD =BD.

Z PDC - exterior IPDB = m(£ PDC)=40"+40" =80°,

E
prin urmare [l ACD - isoscel = AC = AD.
Din AD =BC si PD=BD urmeazd AP=CD.
Ducem inéltimea CM in UABC = F

UAFB -isoscel. £ PFA - exterior [JAFB

= m(£L PFA)=10"+10" =20 , iar A M

m(£L PAF)=30"-10" =20, deci JAPF - isoscel = AP = PF = PFF=CD. ZEPF - exterior

UAPF = m(£L EPF)=20"+20"=40", m(LECD)=80":2=40", m(£ FEP)=m(£ DEC)

= m(LPFE) =m(£ CDE) . Prin urmare conform criteriului ULU [!CED =1PEF = PE =CE

=l PCE -isoscel. £ PEC - exterior ICED = m(£ PEC)=40"+80" =120’

= m(LCPE)=(180°-120):2=30". m(LCPB)=m(£LCPE)+m(£LEPF)=30"+40"=70".
Raspuns: m(£LCPB)=170".

B

10.4. Demonstrati ca pentru orice numere reale a, b, ¢, d >0 are loc relatia

Ve Nerira Namems Havs
+ + + >2.
b+c+d c+d+a d+a+b a+b+c

Solutie: Utilizand relatia dintre media geometricd si media aritmeticd, obtinem
b+c+d

— 1
\/b+c+d =\/b+c+al.IS a =a+b+c+d.Deunde ’ a__ o 2a .
a a 2 2a b+c+d a+b+c+d

In mod analog, avem

b S 2b c S 2¢ G d S 2d
\/c+d+a “atbtc+d \d+a+b a+b+c+d \ja+b+c T a+b+c+d’
b c d S

Prin urmare \/ a + \/ + \/ + \/ 2
b+c+d c+d+a d+a+b a+b+c
2a 2b 2c 2d _2(a+b+c+d)_2

> + + + =
a+b+c+d a+b+c+d a+b+c+d a+b+c+d a+b+c+d
Egalitate ar fi daca b+c+d:1, C+Z+a=l, d+a+b=l si a+b+c:1,ceeace este
a C

. o ) a b c d
imposibil. Deci + + + >2.
b+c+d c+d+a d+a+b \Na+b+c



