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7.1. Mihai a desenat pe tablă câteva triunghiuri dreptunghice, astfel încât oricare două triunghiuri nu au puncte 

comune. În fiecare dintre aceste triunghiuri, Mihai a trasat următoarele linii importante (segmente): toate 

bisectoarele, toate medianele și înălțimea dusă pe ipotenuză. Numărând, câte linii importante a trasat în total 

în toate triunghiurile, Mihai a obținut numărul 44. Determinați câte triunghiuri dreptunghice isoscele a desenat 

Mihai pe tablă. 

  

7.2. Fie triunghiul 𝐴𝐵𝐶 cu unghiul obtuz ABC. Punctele 𝐷 și 𝐸 aparțin laturii 𝐴𝐶, astfel încât 𝐴𝐷 ≡ 𝐷𝐸 ≡ 𝐸𝐶, iar 

𝐵𝐸 ⊥ 𝐴𝐵 și 𝐵𝐷 ⊥ 𝐵𝐶. Determinați lungimea laturii 𝐵𝐶 știind că perimetrul triunghiului 𝐴𝐵𝐶 este egal cu 

(12 + 8√3) 𝑐𝑚, iar   
𝐴𝐵

𝐴𝐶
=

√3

3
. 

𝟕. 𝟑. Numerele reale 𝑥1, 𝑥2, 𝑥3, … , 𝑥2022 verifică relațiile
𝑥1

1 + 𝑥1
=

𝑥2

2 + 𝑥2
=

𝑥3

3 + 𝑥3
= ⋯ =

𝑥2022

2022 + 𝑥2022
 și 

1

𝑥1
+

2

𝑥2
+

3

𝑥3
+ ⋯ +

2022

𝑥2022
= 1011. Determinați valoarea expresiei 𝑥1 − 𝑥2 + 𝑥3 − 𝑥4 + ⋯ + 𝑥2021 − 𝑥2022. 

 

7.4. Determinați toate numerele naturale de patru cifre 𝑎𝑏𝑐𝑑̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ , astfel încât 𝑎𝑏𝑐𝑑̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑎𝑏̅̅ ̅ + (𝑐𝑑̅̅ ̅)
2
. (Aici prin 𝑝𝑞𝑟𝑠̅̅ ̅̅ ̅̅  și 

𝑝𝑞̅̅ ̅ se notează numerele scrise cu cifrele 𝑝, 𝑞, 𝑟, 𝑠 și respectiv 𝑝, 𝑞, unde 𝑝 ≠ 0.) 

 

7.5. Demonstrați că pentru orice număr natural 𝑛, numărul 𝑚 = 𝑛4 + 41𝑛2 + 443, nu poate fi reprezentat ca suma 

a două numere prime. 

 

Timp de lucru: 240 minute.  

Fiecare problemă rezolvată corect se apreciază cu 𝟕 puncte.                          MULT SUCCESS! 
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