A 69-A OLIMPIADA REPUBLICANA LA MATEMATICA
A doua zi, 1 martie 2026, Clasa a XI-a

11.5. Determinati toate numerele reale x(, astfel incit tangenta la graficul functiei f : R — R,
f(x) = 2® — 2%, dusa in punctul cu abscisa x, intersecteaza acest grafic in cel putin inci un punct.

11.6. a) Fie o functie continua f : [0,4+00) — [0,+00). Aratati cd dacd existd limita
lim, o f(f(z)) = 400, atunci exista gi limita lim, ,, . f(z) = +oc.
b) Este adevaratd aceeasi afirmatie pentru orice functie continua f : (0, +00) — (0, +00)?

11.7. In patrulaterul convex ABCD, bisectoarele unghiurilor ascutite ZA si ZD se intersecteazi in
punctul de mijloc al laturii BC. Demonstrati ca BC = 2vAB-CD.

11.8. Toate numerele 1,2, ..., 100 sunt scrise intr-un mod arbitrar in celulele unui tabel de dimensiuni
10 x 10 (cate un numar in fiecare celuld). Se gtie cd in fiecare rand numerele sunt plasate in ordine
descrescitoare (de la stanga la dreapta).

Demonstrati ca exista un rand, astfel incat suma tuturor numerelor din acest rand este mai mica decat
suma tuturor numerelor din coloana a treia (de la stanga).

Timp de lucru: 240 minute.
Rezolvarea corecta a oricarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES !
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