A 69-A OLIMPIADA REPUBLICANA LA MATEMATICA
Prima zi, 28 februarie 2026, Clasa a X-a

BAREM DE EVALUARE
Remarca. Rezolvarea corecta a oricdrei probleme se apreciazd cu 7 puncte.

10.1. Fie functia f :[0,1]— R pentru care:

a) f(xzng f(x)+ f(y), pentruorice x,y e[0,1];

b) f(0)=f(1)=0

Aratati ca functia f are o infinitate de zerouri.

Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvarii Punctaj

acordat

1. | Seobtine f(x)>0,vxe [0 1] 1 punct

2. | Seobtine f (%) 1 punct
. 1

3. |Seobtine f (Ej 1 punct

4. | Seobtine f (2 j 1 punct
. 1

5. |[Seobtine f (2_j 0,vneN. 2 puncte

6. |Se obtine cd functia f are o infinitate de zerouri pe [0,1]. 1 punct

Punctaj total | 7 puncte

ngZ IogEZ ngZ
10.2. Arataticidaci b=2 * sic=2 ®° ,atuncia=2 ° .

Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvirii Puncta)
acordat
1. | Se obtine log, b= Iogg 2. 1 punct
2. | Se obtine log, b = _ 1 1 t
' ’ " 1-log,a’ punc
1
Se obtine, Tn mod analog, log,c=——.
3. ! g, log, 1-log, b 1 punct
Se obtine log,c = ———.
4. ’ 92 1- 1 1 punct
—log, a
: 1
log, a
6 Se obtine log, a = 1 1 t
' ’ *" 1-log,c’ punc
ngZ
" | se obtine a=2 ° . 1 punct
Punctaj total | 7 puncte




10.3. In patratul ABCD pe latura AB se ia un punct F, iar pe diagonala BD se ia un punct E, astfel Tncat
AF:FB=2:1si m(£AFE)=60". Determinati m(Z DAE).

Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvarii :ggri;[:{
1. | Se construieste Al LEF, | eEF. 1 punct
2. | Seobtine FI =FB. 1 punct
3. | Seobtine m(£FBI)=30". 1 punct
4. | Seobtine Al =BI . 1 punct
5. | Se obtine m(£1EB)=15". 1 punct
6. | Se obtine Bl =El . 1 punct
7. | Seobtine m(£DAE)=15'". 1 punct

Punctaj total | 7 puncte

10.4. Determinati partea intreagd a numarului S = V18 +19 ++/20 +...++/32 .

Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat

|| Seobtine S = 50+ 24/576 + /50 + 24/589 + /50 + 24/600 + /50 + 2/609 + ,
. puncte

/50 + 24616 + /50 + 2/621 + /50 + 2/624 +5.

Se obtine ca fiecare termen ,,radical” al lui S este mai mic decét 10. 1 punct
Se obtine S <75. 1 punct
4. | Se determina ca cel mai mic termen ,,radical” al lui S este x/@ ) 1 punct
5. | Se obtine /98 > ? 1 punct
6. | Seobtine S>74 si [S]=74. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte




