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Solutii

10.1. Fie functia f :[0,1] > R pentru care:

a) f(xzyjs f(x)+ f(y), pentru orice x,y €[0,1];

b) f(0)=f(1)=0.

Aratati ca functia f are o infinitate de zerouri.

Solutie. Pentru orice x,y €[0,1] si x=y,avem f(x)<2f(x)< f(x)=0,vxe[0,1].
Vom avea, 0< f(%j: f(OTJrle f(0)+ f(1)=0, de unde f(%):o.
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Deci f (2—1n] =0,Vne N, prin urmare functia f are o infinitate de zerouri pe [0,1].
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10.2. Ardtaticidaci b=2 * sic=2 ® ,atuncia=2 ° .
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Solutie. Daca b=2 = | atunci log,b=1log, 2= = = .
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Inmod dual, dinc=2 * ,avem log,c=———. Deci
1-log, b
log, ¢ = 11 _ 1-log,a :1—Iogza:1_ 1 .
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De unde, =1-log, c, si deci log,a= = =log, 2. Prinurmare, a=2 ° .
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10.3. Tn patratul ABCD pe latura AB se ia un punct F, iar pe diagonala BD se ia un punct E, astfel incat
AF :FB=2:1si m(£AFE)=60". Determinati m(ZDAE).

Solutie. Deoarece AF:FB=2:1, urmeaza FB =a si D

AF =2a.Ducem Al L EF, | e EF. Atunci sAIF este
dreptunghic cu m(ZAF1)=60" si m(ZI1AF)=230", de unde
Fl =a.

Fiindca FI =FB, avem ca alFB este isoscel cu
m(£FBIl)=m(£FIB)=30"

Avem m(ZIAF)=30"=m(ZIBA), urmeaza ca

~AIB este isoscel, deci Al =BI .

Din AFEB, avem m(£IEB)=180"—45"-120" =15’

1 A F
insd si m(LIBE)=m(£LFBE)-m(£FBIl)=45-30"=15", deci aBIE este isoscel, de unde avem
Bl =El.

Prin urmare, Al =EIl, ceea ce inseamna ca AAlE este isoscel, dar AAIE este dreptunghic, de

unde m(ZEAI)=45". Deci m(~£DAE)=m(£DAB)—m(ZEAI)-m(ZIAF)=15".

Rispuns: m(£DAE) =15".

10.4. Determinati partea intreagd a numarului S = \/E + «/E + \/ﬁ +.t \/3_2 .

Solutie. Avem

S =(\/1_8+\/3_2)+(\/1_9+\/ﬁ)+(@+\/@)+(\/ﬁ+\/ﬁ)+(«/§+\/ﬁ)+<\/§+\/ﬁ)+
+(\/ﬁ+«/%)+x/5=\/(x/l_8+«/3_2)2 +\/(«/1_9+«/3_1)2 +\/(\/%+\/3_0)2 +\/(Jﬁ+@)2 -

+\/(«/§+\/§)2 +\/(\/§+\/ﬁ)z +\/(«/ﬁ+\/%)2 +5=\/50+2\/%+\/50+2 589 +
+\/50+2«/@+\/50+2«/@+\/50+2\/@+\/50+2\/@+\/50+2\/@+5.

Deoarece fiecare termen ,radical” al lui S (din cei sapte radicali) este mai mic decat

V50424625 =+/100 =10, obtinem S <7-10+5=75.

Cel mai mic termen ,radical” dintre cei sapte ai lui S este \/50+2\/576 :\/@ si J/98 > ?

deoarece /98 > ? < 7/98 > 69 < 72.98 > 69 <> 4802 > 4761, ceea ce este adevarat. Prin urmare,

S>7-§+5:74.

Deci, 74<S <75, ceea ce implica [S]=74.

Raspuns: 74.



