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7.5. Cativa baieti si fete au participat la o competitie sportiva pentru copii. Numarul
total de participanti nu a depasit 70. Greutatea medie a baietilor a fost de 52 kg, a fetelor
de 32 kg, iar greutatea medie a tuturor participantilor la competitie a fost de 40,5 kg.
Cati baieti si fete au participat la competitie?

Solutie. Fie b numarul de baieti si f numarul de fete. Atunci greutatea totala a baietilor
este de 52b, greutatea totala a fetelor este de 32f, iar greutatea medie a intregii clase este,
respectiv, egala cu:
52b+ 32f
b+ f

Obtinem 52b + 32f = 40.5(b + f), ceea ce da 11.5b = 8.5f. Inmultind cu 2 pentru a
elimina zecimale: 23b = 17f. Deoarece b si f sunt numere intregi, numarul de baieti
trebuie sa fie divizibil cu 17, iar numarul de fete trebuie sa fie divizibil cu 23, iar numerele
lor trebuie sa fie proportionale cu raportul dintre 17 si 23. Este usor de observat ca 17
baieti si 23 fete sunt singura solutie, deoarece celelalte solutii ne dau mai mult de 70 de
participanti. Raspuns: 17 baieti si 23 fete.

= 40.5.

7.6. Se dau numere reale pozitive x < y, care satisfac conditia: — + = = 7.
y
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(a) Intre care doud numere intregi consecutive se afli numarul =7
x
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si exprimati-o printr-o fractie

(b) Determinati valoarea numericd a expresiei ( m
rTy

numerica simpla.

. ~ ~ x . ~
Solutie. (a) Observam ca 0 < — < 1, ceea ce inseamna 6 < Yer
x

(b) Aceastd expresie este echivalentd cu x? + y*> = Txy. Prin urmare, (x — y)* = Szy si
(r + y)? = 9zy. Deducem ca,

(z—y)* _ Szy
(x+vy)?> 9zy
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deoarece x < y. De unde, obtinem

(o) - (9) -7




7.7. Irina si Olga stau la capetele opuse ale unei piste de alergare drepte. Luénd startul
in acelasi timp, ele trebuie sa parcurga distanta tur-retur fara opriri. Ele se intalnesc
pentru prima data dupa ce Irina a alergat 100 de metri. Urmatoarea intalnire are loc
dupa ce Olga a alergat 150 de metri dupa prima intalnire. Fiecare fata alearga cu o viteza
constanta. Determinati lungimea pistei de alergare.

Solutie. Fie lungimea pistei d metri, viteza Irinei v, si viteza Olgai v,. Ele incep la capete
opuse si alearga distanta inainte si inapoi cu o viteza constanta. Fetele se intalnesc pentru
prima data dupa ce Irina a alergat 100 metri, iar Olga d — 100 metri. Fie acest timp ;.
Atunci

Uatl == 100, Ubtl =d — 100.

A doua intalnire are loc dupa ce Olga a alergat 150 de metri. Aceasta inseamna ca va
alerga pana la marginea pistei 100 de metri, de unde a inceput Ira, si apoi va alerga inca
50 de metri. Irina va alerga apoi d — 100 metri pana la marginea de unde a inceput Olga
si inca d — 50 metri inainte de a se intalni. Fie timpul scurs intre prima si a doua intalnire
t5. Atunci

Ugte = 2d — 150, vpts = 150.

Prin urmare,

v, 100 2d—150

v, d—100 150
Rezolvand ecuatia (d — 100)(2d — 150) = 100 - 150, obtinem 2d* = 350d. Impértim cu 2d,
obtinem d = 175 m.

7.8. In patrulaterul ABCD, laturile AB si C'D sunt paralele intre ele. Punctul P se afl3
pe segmentul AB si se stie cd m(£LBPC) = m(£LDPC). Punctul @ se afld pe segmentul
DP, astfel incat AP = D(@. Demonstrati ca AD = CQ.

Solutie. Deoarece AB || C'D, obtinem m(£PCD) =m(£LBPC)=m(£DPC).

A P B

D C

Prin urmare, triunghiul APDC este isoscel si PD = C'D. Deoarece laturile AB si C'D
sunt paralele intre ele, rezulta si cd m(LAPD) = m(£PDC'). Retineti ca in triunghiurile
ANAPD si AQDC avem:

AP =QD, m(ZAPD)=m(/QDC), PD = DC,

si, prin urmare, conform primului criteriu de congruenta a triunghiurilor, acestea sunt
congruente. Deducem ca laturile corespondente ale acestor triunghiuri, AD si C'Q, au
lungimi egale.
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7.5. B cmopTuBHOM COpEBHOBAHWU /I JeTell yIacTBOBAIN MAaJILUMKU U JIeBOYKH. Bcero
KOJIMIECTBO YIaCTHUKOB ObLI0 He Oosibie dem 70. Cpeannii BeC MaJBLINKOB ObLIT paBeH
52 Kr, JeBOYeK 32 KI, a CPeJIHHil BeC BCeX YIaCTHUKOB B COpeBHOBaHUM ObLI papeH 40.5
Kr. CKOJIbKO MaJIbYUKOB M JIEBOYEK yIACTBOBAJNA B COPEBHOBAHUMN !

Pemenne. Ilycts b — KOIUYIECTBO MajbaMKOB, a f — KOJUYIECTBO JeBOYEK. Torjma
CYMMAapHBIN BeC MAJIBINKOB OyteT 52b, cyMMapHbBIil Bec /1IeBOYeK 32 f 1 cpeIHMiT BEC BCETO
KJIACCA COOTBECTBEHHO DABEH:

52b + 32
Lf =40, 5.
b+ f
[Momyaaem 52b + 32f = 40,5(b + f), orkyma 11,50 = 8,5f. VYmuoxas Ha 2, 9TOOBI
n30aBUTHCA OT JecaTudHbIX 3HakoB: 23b = 17f. ITlockombky b u f — 1esble [mcia,

KOJTMIE€CTBO MAJIBIMKOB JO/I7KHO JIETUTHCA Ha 17 1 KOJTMIECTBO JIEBOYEK JIOIKHO TETUTHCS
Ha 23, ¥ UX 9HUCJIO JOJIZKHO OBITH IIPOIOPIIMOHAILHO oTHOIIeHNIO 17 K 23. Jlerko yoeanrhbes
910 17 MAJIBLIUKOB M 23 JIEBOYKHU €JIMHCTBEHHOE PEIIeHHe, IIOTOMY YTO JIPYTHE peIlleHust
narT HaM Oosibiiee geMm 70 yuacTHuKOB. OTBeT: 17 MaJbduKOB 1 23 JE€BOYKU.

7.6. JlaHbI ITOJIOXKUTEJIbHBIE JIEHICTBATE/IBHBIE YUCIa T < 1, KOTOPbIE YJIOBJIETBOPSIOT
r Y

YCJIOBUIO: — + — = T.
Yy o

Y
(a) Mezkty KakuMu JBYMsI TIOCJIEJ0BATETLHBIMU HEJIBIMU IHCIAMU HAXOJUTCS IUCI0 = 7
T

xr —

3
Y .
" BbIpa3uTe €ero B BUJE IIPOCTOU

(6) Haiture yncioBoe 3HaYEHNE BhIDAYKEHUST ( n
rTy

YUCJIOBOI po0u.

x
Pemtenne. (a) Samernm, uro 0 < — < 1, a 3Haqutr 6 < Y1
y x

(6) Tannoe BbIpazkenue paBHOCUILHO 2 + y* = Tzy. 3naunt (v —y)? =bry u (v +y)* =
9zy. CrenoBareabHO

(x—y)* bxy

(x+y)?  Oxy
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9

noromy 49to x < y. OTKya mosydaem

(x—y)?’: VB _ 5B

r+y



7.7. Upa u Ouss crosdT Ha Kpasgx HpsMoit Oerooit jopoxkku. Haumnas ogHOBpeMEHHO
OHU JIOJIZKHBI ITPO0EKATh JUCTAHITUIO JOPOXKKHU Ty/1a 1 obpaTHo. [lociie curnaga aeBymKn
BIIEPBBIE BCTPEUIAIOTCS TTOCIe TOTo, Kak Mpa mpobexkasa 100 merpos. Creayrormast BcTpeda
IPOUCXOIUT 110csie Toro, Kak Ouia mpobekasa 150 MeTpoB 1ociie epBoil TOYKU BCTPEYU.
Kaxknas neByiika 6eKUT ¢ IOCTOSHHON CKOpOCcThIo. Haiiaure mymmay 6eroBoii JOPOXKKH.

Pentenwne. Ilycts jpymmHa 10poKkKEH paBHa d MeTpaM, cKopocTh Vpbl paBHA v, a CKOPOCTD
Oum paBHa vp. OHEH CTAPTYIOT C MPOTUBOIOJIOXKHBIX KOHIIOB M O€ryT JIUCTAHINIO Ty U
00paTHO € MOCTOSTHHOM CKOpOCThIO. JleByIKK BCTpedaloTcs BIEpBbIE ITOCIe TOro, Kak Vpa
mpobexasa 100 M, a Ot d — 100 metpos. Ilycts 310 Bpems Oymer t,. Torma

Uatl = 100, 'Ubtl = d — 100.

Bropas Becrpeda nmpoucxoaut mocse Toro kaxk Ours mpodexkut 150 M. 3HAUNT OHA JOOEKUAT
J10 Kpas jopoxkku 100 M, riae craproBaja Vpa u nocie mpobexkut eme H0m. Mpa B 310
Bpems 1mpobexkut d — 100 MeTpoB 710 Kpas ¢ Koroporo craproBaja OJs, u eme d — 50
MeTpOB [0 uxX Bcrpeun. IlycTh 3TO Bpemsi KOTOpoe IPOILIO MEXKIY IepBOil U BTOPOit
BCcTpeueit Oyyer to. Torma

Vgto = 2d — 150, Upty = 150.

CilenoBaresibHO

v d—100 150

Pemag ypasuenue (d — 100)(2d — 150) = 100 - 150, nonyuaem 2d* = 350d. Cokpamas na
2d, onydaem orBer d = 175 M.

Vg 100 2d —150

7.8. B gernipexyronbuuke ABC D, cropoubsl AB n C' D napaJuieabHbl ApyT Apyry. Touka
P nexur na orpeske AB, u uzecrno uro m(ZBPC) = m(£LDPC). Touka () nexur Ha
orpeske DP, tak uro AP = D(Q). Jlokaxure, ato AD = CQ.

Pemtenne. Tak xak AB || CD, nonyaaem m(£LPCD) = m(£ZBPC) = m(£LDPC).

A P B

D C

CunenoBarenbuo Tpeyroabuuk AP DC apiserca pasuobeapenabiv 1 PD = C'D. U3 Toro,
910 cToporbl AB u C'D mnapaJuiefbHbl Ipyr ApYyry Takxke cieayer, aro m(LAPD) =
m(£PDC). 3amerum uro B Tpeyronbuukax AAPD u AQDC' y nac:

AP =QD, m(ZAPD)=m(/QDC), PD = DC,

a 3HAYUT U3 IEePBOIr'O IPU3HAKA PABEHCTBA TPEYTrOJLHUKOB OHU paBHBI. [lojydaem, 9To
COOTBETCTBYIOIINE CTOPOHBI 3TUX TpeyroiabHukos, AD n C'() paBHBI.



