A 69-A OLIMPIADA REPUBLICANA LA MATEMATICA
Prima zi, 28 februarie 2026, Clasa a Vlll-a

BAREM DE EVALUARE
Remarca. Rezolvarea corecta a oricdrei probleme se apreciazd cu 7 puncte.

8.1.

Fie a,b,c trei numere intregi. Sa se arate ca daca numerele 2a + b si  a + 2b sunt divizibile cu

3¢, atunci numarul a® — 3ab? + 2b3 este divizibil cu 27¢3.

Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvarii Punctal
acordat

1. | Deduce relatia (a — b) i 3c. 1 punct
o | Obtine egalitatea a® — 3ab? + 2b3 = a® + 2a*b — 2a*b — 4ab* + ab? + 2b>. 1 punct
3 Obtine egalitatea 1 ounct

" | a®+ 2a®b — 2a®b — 4ab? + ab? + 2b3 = a?(a + 2b) — 2ab(a + 2b) + b*(a + 2b) P
Obtine egalitatea
4. ", ) ) ) 1 punct
a“(a + 2b) — 2ab(a + 2b) + b=(a + 2b) = (a* — 2ab + b*)(a + 2b).
5. |Obtine egalitatea (a? — 2ab + b?)(a + 2b) = (a — b)?*(a + 2b). 1 punct
6. |Obtine egalitatea (a — b)?(a + 2b) = (a — b)(a — b)(a + 2b). 1 punct
7. |Deduce (a—b)(a—b)(a+2b):27c3. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte
8.2. Sa se determine multimea numerelor reale x care satisfac egalitatea
|2x — [3x + 1|| — [3x + [2x — 1]| = 0.
Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat

1. | Rescrie egalitatea in forma |2x — [3x + 1|| = |3x + [2x — 1]|. 1) 1 punct
2. | Ridica la patrat in (1) si obtine egalitatea 10x = 6x|2x — 1| + 4x|3x + 1]. 1 punct
3 Deduce echivalenta 1 ounct

" (10x = 6x]2x — 1] +4x|3x +1]) © (1 = 6x%2 —x + |6x% —x — 1]). P
4. | Deduce echivalenta (1 =6x*—x+ |6x? —x—1]) © (6x* —x—1< 0). 1 punct
2x—1<0 2x—12=20
- 2 _ < >~ =
5 Deduceca (6x“—x—1<0) e ({3x +1>0 Sau {3x+ 1< 0). 6 putnc
. . 2x—1<0 . .. 1.1
6. | Rezolva sistemul {3x 4150 8 obtine x € [—5, 2]. 1 punct
< 2x—1=0 . . . 1.1

7. |Rezolva sistemul {Bx +1<0 obtine x € @ si scrie raspunsul final x € [_E' 2]. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte




8.3. In triunghiul ABC punctul M este mijlocul laturii [BC]. Pe latura [AC] se ia un punct arbitrar E,

diferit de A si C. Segmentele [AM] si [BE ] se intersecteaza in punctul D. Aratati ca
AE -BD = AC - DE.

Rezolvare cu barem de evaluare

Pas Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat

1. | Prelungeste segmentul [AM] cu segmentul [MK], astfel incat MK = DM. 2 punct
2. | Arata congruenta triunghiurilor MKC si MDB. 1 punct
3. |Concluzioneaza cd £MCK = £MBD si CK = BD. 1 punct
4. | Concluzioneazd ca BD || KC, si ca triunghiurile AED si ACK sunt asemanarea. 1 punct

. AE _ ED __ AE _ AC _ AC

5. | Scrie raportul = deduce TS 1 punct
6. | De aiciobtinem AE - BD = AC - DE. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte

8.4. Numerele reale pozitive a, b, ¢, x, y, z satisfac egalitatea ac + 2bc — xz — 2yz = 0. Demonstrati ca

a+2b+3z [
+-=>2.
x+2y+3c z

Rezolvare cu barem de evaluare

- Punctaj
Pas Etape ale rezolvarii J
acordat
1. |Obtine egalitatea (a + 2b)c = (x + 2y)z. 1 punct
. . a+2b z
o | Obtine egalitatea 2y o 1 punct
. . a+2b z 3z
3. | Scrie egalitatea 2y ¢ 3 1 punct
. . a+2b+3z Z
4. | Obtine egalitatea rizyric = ¢ 1 punct
Scrie eqalitatea a+2b+3z c_ a+2b+3z 1
5. 9 x+2y+3c  z  x+2y+3c % 1 punct
. . a+2b+3z 1 a+2b+3z 1
6. |Obtine egalitatea i 2yi3c +z= Ti2yiac + 5 1 punct
c x+2y+3c
Demonstreaza ca pentru orice numadr real pozitiv 4 relatia A + % > 2 este adevarata.
7. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte




