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A 69-A OLIMPIADA REPUBLICANA LA MATEMATICA
Ziua a doua, 01 martie 2026, Clasa a IX-a

Determinati toate functiile f: N — @, care indeplineste simultan conditiile:
D fiN—>Q fx+1) = f(x) +——,(Mx €N,
2) f(2026) = 2027.

In plan este dat un segment [AB] si o dreaptd d, astfel incat d || AB, AB # d. Se considera toate
triunghiurile posibile ABC, cu varful C € d. Gasiti locul geometric al centrelor cercurilor
circumscrise tuturor acestor triunghiuri ABC.

Pe tabla este scrisd expresia: |[x n® * n” * n® * n® x n* x n® x n® x n|. Doi copii, Nicu si Alina,
joaca un joc. Ei, pe rand, , aleg un semn asterisc ,,*” si inlocuiesc (la dorintd) cu unul dintre
semnele ,,+” sau ,,-”. Nicu Incepe jocul. Daca expresia finala se divide cu 6 pentru orice numar
natural n, atunci castigitoare este Alina, In caz contrar castigator este Nicu. Aratati ca Alina are o
strategie de castig, care ii asigurd victoria, oricum ar juca Nicu.

Determinati toate perechile de numere naturale nenule (x, y), pentru care existd numere naturale n
sim, astfel incat x2 +x+3 =y" si y2+y+3 =x™

Timp de lucru: 240 de minute.
Rezolvarea corecta a oricarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES!
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Pe tabld este scrisd expresia: [x n8 * n” * n® * n5 x n* x n3 * n? x n|. Doi copii, Nicu si Alina,
joaca un joc. Ei, pe rand, , aleg un semn asterisc ,,*” si inlocuiesc (la dorintd) cu unul dintre
semnele ,,+” sau ,,-”. Nicu incepe jocul. Dacad expresia finala se divide cu 6 pentru orice numar
natural n, atunci castigatoare este Alina, in caz contrar castigator este Nicu. Aratati cd Alina are o
strategie de castig, care 11 asigura victoria, oricum ar juca Nicu.

Determinati toate perechile de numere naturale nenule (x, y), pentru care existd numere naturale n
sim, astfel incat x2 +x+3 =y" si y2+y+3 =x™

Timp de lucru: 240 de minute.
Rezolvarea corecta a oricarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES!



