OLIMPIADA LA MATEMATICA
Etapa raionald/municipala, 7 februarie 2026, Clasa a X-a
BAREM DE EVALUARE

Remarca. Rezolvarea corecta a oricdrei probleme se apreciazd cu 7 puncte.

10.1. Demonstrati ca numerele a=10g,, 24 si b =1og,18 verifica relatia 3a+2b=ab+5.

Rezolvare cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Punctal
acordat
1. | Seobtine log,,2=a-1. 1 punct
2. Se obtine log,3+2= il . 1 punct
a
. 3-2a a-1

3. Se obtine log, 3= sau log, 2= : 1 punct

L 9, a1 Js 3_2a p
4. | Se obtine b=1+1log, 3. 1 punct

1
Se obtine b=1+ —————.
5. t 1+10g,2 1 punct
6. | Scobtine b=>—°2 1 punct
2—-a

7. Se obtine 3a+2b=ab+5. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte

1 _\/2+\/§+\/\/§—2
JL5-2 Va6 +1

este un numar natural.

10.2. Aratati ca numarul a =

Rezolvare cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat
. 1 2
1. Se obtine = : 1 punct
J15-v2 V2-1
. 1
2 Se obtine ——===2+ V2. 1 punct
15-2 P
3. | Se obtine \/2+\/_+\/\/_ 2 _ [\/2+\/_+\/\/_ ZJ . 1 punct
4. Se obtine \/2+\/§+\/\/_ 2 \/2 5+2\/2+\/_ \/\/_ 2 1 punct
’ J5+1
5. Se obtine \/ZJM/_M/\/_ 2 \/2\/_+2“ . 1 punct
J5+1
6. Se obtine \/2+ Jg - \/\/_ 2 J2. 1 punct
VB +1
7. Se obtine a=2eN. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte




10.3. Rezolvati in numere reale ecuatia

9x* -2x 3x* _ Ex
P3x-2 2 '
Rezolvare cu barem de evaluare
Pasul Etape ale rezolvarii Punctal
acordat
1. Se obtine DVA = [% +oo) . 1 punct
2. Tn DVA, se obtine ecuatia echivalenta (3X +10) V3x—2-18x+4=0. 1 punct
3. | Seobtine (3x—2)+/3x—2-3-(3x—2)-2+3:-4/3x—-2-4-8=0. 1 punct
3

4. | Se obtine (v/3x—2-2) =0. 1 punct
5. | Se obtine v3x-2=2. 1 punct
6. Se obtine 3x—2=4. 1 punct
7. | Seobtine X=2¢< DVA. 1 punct
Punctaj total | 7 puncte

Remarca: Pentru ghicirea solutiei X=2, se ocorda un punct.

10.4. Un punct arbitrar de pe cercul circumscris al unui triunghi echilateral este unit cu varfurile
triunghiului prin coarde. Demonstrati ca una dintre aceste coarde este egala cu suma celorlalte doua coarde.

Rezolvare cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Punctaj
acordat
Se fixeaza punctul arbitrar M pe unul din cele trei arcuri mici ale cercului circumscris
1. | triunghiului, delimitate de varfurile triunghiului, si mentioneaza c¢a in cazul | 1 punct
coincidentei punctului M cu un varf al triunghiului, afirmatia din enunt este adevarata.
’ In contextul desenului din solutia propusa, se construieste AD || MC si se 1 ¢
" | mentioneazi ci AMCD este un trapez isoscel. pune
3. Se obtine AM =DC si MC =BD. 1 punct
4. Se obtine m(£MAP) =60" =m(ZDBP). 1 punct
5. Se obtine ca triunghiurile AMP si BDP sunt echilaterale. 1 punct
6. Se obtine MB = MA+MC. 1 punct
5 Se mentioneaza, ca in mod analog Se demonstreza afirmatia din enunt cand punctul 1 punct
' M apartine celorlalte doud arcuri BC si AB.
Punctaj total | 7 puncte




10.5. Determinati toate valorile reale ale Iui a pentru care polinomul
P(X)=(2a+2)X*—(8a—4)X —(3a—4) are doua radicini reale distincte, ambele mai mici decat 1.

Rezolvare cu barem de evaluare

Pasul Etape ale rezolvarii Puncta)
acordat

Se defineste f:R >R, f(x)=(2a+2)x*—(8a—4)x—(3a—4) si se mentioneazd
1. | cifunctia f trebuie sa fie de gradul doi si s aiba doud zerouri distincte, ambele mai | 1 punct

mici decat 1.
2. | Se obtine A>0<:>ae(—oo; —l—zl)u(l; +00). 1 punct
. 10

3. | Seobtine (2a+2)-f(1)>0<ae| -1 5/ 2 puncte
4. | Seobtine X, <l<>ae(-1 2). 2 puncte
5. Se obtine ae( -1 —1—21ju( j 1 punct
Punctaj total | 7 puncte




