A 69-A OLIMPIADA REPUBLICANA LA MATEMATICA
Ziua a doua, 1 martie 2026, Clasa a XII-a

12.5. Fie ABCDAB,C;D; un cub cu muchia de 1 cm, in care punctul M este mijlocul muchiei
DD;. Determinati masura unghiului format de dreptele BM si A, C.

12.6. Aratati ca pentru orice numar complex z cu modulul egal cu 1 are loc inegalitatea

V2|1 -z +i|1 —z*% = |1 — z?|. Determinati toate valorile Iui z, pentru care are loc
egalitatea.

12.7. Determinati toate functiile continue f: (0; 1) - R pentru care

fEOF(1 —x) = In(x — x?),

unde F: (0; 1) - R este o primitiva a functiei f, astfel incat F G) =1.

12.8. Fie I, = [} — X &

0 1+4+x+x24-xn-1’ n € N Aréta;i ca Sirul (Sn)nzlr unde S, =11 + I + -+ I,

este convergent.
Timp de lucru: 240 de minute.

Rezolvarea corecta a oricarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES !

A 68-A OLIMPIADA REPUBLICANA LA MATEMATICA
Ziua a doua, 1 martie 2025, Clasa a XII-a

12.5. Fie ABCDA {B,C;D; un cub cu muchia de 1 cm, in care punctul M este mijlocul muchiei
DD;. Determinati masura unghiului format de dreptele BM si A, C.

12.6. Aratati ca pentru orice numar complex z cu modulul egal cu 1 are loc inegalitatea

V2|1 -z +%|1 —z* = |1 — z?|. Determinati toate valorile lui z, pentru care are loc
egalitatea.

12.7. Determinati toate functiile continue f: (0; 1) — R pentru care

fOOF(1—x) = In(x — x?),

unde F: (0; 1) = R este o primitiva a functiei f, astfel incat F (%) = 1.

128.Fie I, = [ — 2%

0 1+x+x2+--4xn"1’

n € N*. Aratati cd sirul (Sp)psq,unde S, =L + I, + -+ I,

este convergent.
Timp de lucru: 240 de minute.

Rezolvarea corecta a oricarei probleme se apreciaza cu 7 puncte. MULT SUCCES !



